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4x2 = 9M<N
5x2 = 4x

d N x2 − 14x = −24g2N
x2 − 8x = −16b<N
x2 − 3x = 10

Ô N x2 − 56 = −xÜ N −3x2 + 33x = 90j9N
(2x2 + 4)(x2 − 1) = (4x2 + 2)(x2 − 2)Ó9N
2x4 + 50 = 52x2

� ^2N
x2(x2 − 170) + 169 = 0
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S = {− 3

2
; 3

2
}M<N

S = {0; 4

5
}

d N S = {2; 12}g2N
S = {4}b<N
S = {−2; 5}

Ô N S = {−8; 7}Ü N
S = {5; 6}j9N
S = {−2; 0; 2}Ó9N
S = {−5;−1; 1; 5}� ^2N
S = {−13;−1; 1; 13}
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ax2 + bx + c = 0 |•4a

4a2x2 + 4abx + 4ac = 0
∣

∣+b2

4a2x2 + 4abx + 4ac + b2 = b2

4a2x2 + 4abx + b2 = b2 − 4ac

(2ax + b)2 = b2 − 4ac

2ax + b = ±
√

b2 − 4ac

2ax = −b±
√

b2 − 4ac

x =
−b±

√
b2 − 4ac

2a

x1 =
−b +

√
b2 − 4ac

2a

x2 =
−b−

√
b2 − 4ac

2a

d
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b2 − 4ac = ∆Discriminante
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2 Zô[ Y Z ?#]\^

∆ = b2 − 4ac

∆ >
^ =L74*-/9365-74895�D�(+14*,5;(	:<5�=!IL5-8FI�(

∆ = 0
/9821C=L74*-/9365-7482(V:974K9K95�1

∆ < 0
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x1

(
x2

=L74897S=L74*-/9365-7482(e:<(+*,*HG (+.0/21T3+5,7F89(
ax2 + bx + c = 0

14*,*-74D%1

ax2 + bx + c = a(x − x1)(x − x2)
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6x2 − x = 2 S = {− 1

2
; 2

3
} M9N

5x2 + 13x = 6 S = {−3; 2

5
}M<N

x2 + 4x + 2 = 0 S = {−2−
√

2;−2 +
√

2} g2N
x2 − 6x − 3 = 0 S = {3− 2

√
3; 3 + 2

√
3}

b<N
2x2 − 3x − 4 = 0 S{ 3−

√

41

4
; 3+

√

41

4
} Ô N 3x2 + 5x + 1 = 0 S = {−5−

√

13

6
; −5+

√

13

6
}

Ü N
3

2
x2 − 4x + 1 = 0 S = { 4−

√

10

3
; 4+

√

10

3
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5

3
x2 + 3x + 1 = 0 S = {−9−

√
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; −9+

√
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}

Ó9N
5

x
2 − 10

x
+ 2 = 0 S = { 5−

√

15

2
; 5+

√

15
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} � ^9N

x+1

3x+2
= x−2

2x−3
S = { 3−

√

13

2
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√

13
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4x2 + 81 = 36x S = { 9

2
} � M<N

24x + 9 = −16x2 S = {− 3

4
}� d N 5x

x
2+9

= −1 S = {} � d N 1

7
x2 + 1 = 4
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x S = {}
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7FD�1�1T*�?
/289(V(+.0/21T3+5,7F895s:<5�=L(+?67482:97�BFD�1F:<72N
� N

x2 + 6x − 2 = 0 S =
{

−3−
√

11;−3 +
√

11
}

M<N
2x2 − 3x − 4 = 0 S =

{

3−
√

41

4
; 3+

√

41

4

}

d N x2 + 8x − 3 = 0 S =
{

−4−
√

19;−4 +
√

19
}

g2N
2x2 − 3x + 4 = 0 S = {}

b<N
2x2 − 4x − 3 = 0 S =

{

2−
√

10

2
; 2+

√

10

2

}

Ô N 4x2 − 4x + 1 = 0 S =
{

1

2

}

Ü N
3x2 − 4x − 13 = 0 S =

{

2−
√

43

3
; 2+

√

43

3

}

j9N
6x2 − 11x − 10 = 0 S =

{

− 2

3
; 5

2

}

Ó9N
2x + 3

2
= x2 S =

{

2−
√

10

2
; 2+

√

10

2

}

� ^2N
16x2 + 23x + 4 = 0 S =

{

−23−
√

273

32
; −23+

√

273

32

}

�4� N
x2 + 1

3
x = 10

3
S =

{

−2; 5

3

}

� M9N
(5x + 1)

2 − 2 (x + 2) (x + 3) = 6 S =
{

−
√

17

23
;
√

17

23

}

� d N x2 − 2
√

3x + 2 = 0 S =
{

−1 +
√

3; 1 +
√

3
}

� gAN
9x2 − 12

5
x = − 4

25
S =

{

2

15

}

� b9N
4x − 1 = 5x2 S = {}

� Ô N x
2
−1

x
− x + 8 = 3 [1 − 2 (x − 1)] + 5x S =

{

1−
√

5

2
; 1+

√

5

2

}

� Ü N 3x−5

x−2
+ x−3

1−x
= x

2
+17

x
2
−3x+2

S = {−3; 6}

b
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XZY [\X^]%_
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uBQv|=O4P(XvY [\X^]%_
` u8~�PtO<P(QZb=l'~GO�XZY [\XK]UYhg2a sP�� `
w0OfQK�W{�P4Q�wLOxaZ�W{�P4XZ�W� [\XK]UYh`
R=R�O�Q�w>Oxa�b8{�P4Q�wybGO)QSnG{�w0O"ac|8{�X�w0O�QSnU{ P�aKR�� [\XK]%_
`
lmO4P(QSwyl�aKnG{iwyl}QKnW{iwLO)Q^bH{�X�O�wyl%Pma^nG{<a�b
QZbWl%P�w>l}zZY8{ [\XK]UYh`
�����}� si� �� a�NGl%P(X s �� a �G��� s<� � �r [\XK]�oZl�R��e `
w0O"acb8{iwLO)QZ|8{�Q ��� � p �0� �f����� P �>�� X �2�H���

P a � � ��� r ���� [\XE]�Yhg pP `
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O4P�acbWOxav|�X�Y [\XE]�aKn=g�|8` kWO4P�a^RUTGOfQvuBX�Y [\XK] Pr `O4P(Qv|=OxaKR��
XZY [\XE]�a�N%gibH` RUTGO(P4QvO ac¡�XZY [\XK]
a r� g Pr `bGO<P�av|WO)Q^TW�
XZY [\XE]8_
` ¡WO4P(QER�¢WOfQ�£�X�Y [\XK]%_
`
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¬�­t®W¯�°²±G³�´�µW¶�·�¸L¹2º�»4¼G»(½U¾H¿ À�¸L¸y¹�º »ÁÀ�Â�» ¹�¾UÃ�¸yÄW¹iÅ>Æ�» Ç�À)¼GÃ º�» ¼G¹i¾U¹�¼G»<Ç�Ã ÅL¸�À�ÅyÃ�È�½U¹�Æ�Ã�½GÉi½GÀiÊ »4ÄHÃ Å
º�¹�¸0Æ�» Æ�½U»²ÅLÃ�½U¾xËÌ¹i¾U¼G¹)¼G»Í�ÎiÎ�Ï Å Ð
Ñm¹�¸ÌÒ0Ó<È2½WÀ�¾U¼G¹�¼G½UÃ+¾�½�¹ÔÇU»�Õ�Ã Õ
ÖGÅL»�Ã ¾�ÆyÅ�À�¾G¹xÀfË�À�Å�ÄWÀ�Å>ÆyÃ)¼UÃ�Ê ÊÁÀ�¸L¹2º »²Ã�Æ�×2Ó<»²Ê'º ¹i¾�Æ�ÅL»²ÖU½2Æ�¹�¼G»mº�»ÁÀ�¸yº ½G¾U¹�ÇU»²Ã ¾UÃ)ÀÅL» ¼G½UÅL¸y»8¼�»hØ Ï Å�Ð�Ù@½GÀ�¾�Æ�»8¸L¹�¾U¹}ÀtÆ>Æ�½GÀ�Ê²ÕBÃÔ¾iÆ�Ã�»HÕ�Ã Õ�ÖGÅ>»%¼UÃ Ê²ÊÁÀ�À�¸L¸y¹�ºÔ»²ÀiÂ »²¹i¾GÃÔÚ�Û Ü ÎÔÝ
¬�­t®W¯�°²±G³�´EÞ=¶ ß�¾WÀ�Æ�Ã Ê²Ã�ÇG» ¸L»²¹i¾GÃfÅyÄ�» Ç�ÀtÆ�À�ÇU»ÁÀxºtÀ�Ç�¹ ¼UÃ�º�»²¼�Ã�¼U»@»²¾U»²Â »ÁÀ�ÅLÃfÊ�¿ ÀÔÆyÆy» ÇU» Æ�×"»²¾�½U¾WÀ Ä�»²ºÔº ¹iÊÁÀ"º » Æ>Æ × ¼GÃ É�Ê »�à�Æ ÀÔÆ�»ß'¾G» Æ�»áÐ�âhÀfº ¹�Õ�ÄGÀiÉi¾U»ÁÀfÄ�ÅyÃ�Ç�ÃÔ¼�Ã+ºyãGÃ}ºÔ»²Å>ºtÀ)ä ÎiÎ ÄWÃ Åy¸L¹i¾GÃ}¾G¹iÊ²Ã É�Éi»²Ã ÅyÀ�¾U¾G¹f»²Ê(¸LÃ�Å0ÇU»²Â »²¹�Ó�¸LÃÔÕBÄUÅyÃ}º�ãUÃ�»²Ê<ºÔ¹i¸0Æ�¹f¼GÃ Ê(º�Ài¾U¹�¾UÃ¸L»ÁÀ�¼U»�Ø�¼U¹iÊ²ÊÁÀ�ÅL»hÀ�ÊhÕ�Ã ¸yÃiÓWÕ�Ã�¾�ÆyÅyÃiÓWÄWÃ�Å�¹iÉ�¾U»hÀi½UÕBÃÔ¾iÆ�¹}º�ãGÃ�¸L»HÇ�ÃÔÅ>» åWº�ãU»�ÓG¼GÃ�Ê�Ø�æ}ÓWç}¼GÃ É�Ê »h¹iÅy» É�» ¾WÀ�ÅL»hä Î�Î ËÌÅ>½G» Æ�¹iÅL»%¼UÃ�º »²¼UÃ èÅLÃ ÖGÖ=Ã ÅL¹ ¼U»�¾G¹i¾�À�¼UÃ�Åy» ÅLÃ�Ð�âhÀ�ºÔ¹iÕ�ÄUÀ�Éi¾G» Àx»²¾U»²Â »ÁÀ�»�ÄUÅy¹iÉ�ÅLÀ�ÕBÕ�»�Ã)» ¾Gº�À�¸y¸yÀx»²¾$Æy¹�Æ�À�Ê²ÃiÓ<¾UÃÔÊ�ÄUÅL» Õ�¹xÕ�Ã�¸LÃiÓ�ÜÔØ ÎiÎ ¼U¹�Ê ÊÁÀiÅ>»�ÐÙ@½WÀ�¾iÆ�Ã�ÄWÃ�ÅL¸L¹�¾U¹�ãGÀi¾U¾U¹BÄWÀ�É2ÀÔÆ�¹�» ÊHºtÀ�¾G¹i¾UÃtÚ
¬�­t®W¯�°²±G³�´EéH¶"ß�¾êÉi»ÁÀ�ÅL¼U»²¾U»²Ã ÅyÃ�¼G» ¸LÄW¹�¾�ÃëÜÔì Î Ä�»ÁÀ�¾�ÆyÃx» ¾�å=Ê²ÀiÅ>»�Ó�º »ÁÀ�¸yº�½U¾U¹ë¼UÃ�»@È�½WÀ�Ê²»�º ¹i¾�Æy»²Ã ¾GÃ�Ê²¹$¸>Æ�Ã�¸L¸y¹$¾2½UÕ�Ã�ÅL¹"¼G»Ä�»ÁÀ�¾iÆyÃ�Ð�·0Ê4Éi»ÁÀ�ÅL¼U»²¾U»²Ã ÅyÃ}ÄUÅLÃ Ç�Ã ¼GÃ}º�ãGÃ}¸yÀ�ÅyÃ ÖUÖ=Ã Åy¹f¸0Æ�ÀtÆy»(¾UÃ ºÔÃ ¸L¸�ÀiÅL»4ä+å=Ê²ÀiÅ>»(» ¾"ÕBÃÔ¾U¹)¸yÃ�Ài¼"¹iÉi¾2½U¾U¹�Ë�¹i¸y¸LÃÔÅ>¹�ÀiÉiÉ�» ½G¾�Æ�Ã�ä ÎÄ�»ÁÀ�¾iÆyÃ�Ð(Ù@½GÀi¾iÆ�»8¸L¹i¾G¹�»=åGÊÁÀ�Åy»áÚiÛ í Ý
¬�­t®W¯�°²±G³�´êî%¶)·ï¾"½U¾$ÊÁÀiÖW¹iÅ�ÀÔÆ�¹iÅL» ¹�Õ�Ã ¼U»²º�¹�Ó�ÊÁÀfÈ2½WÀ�¾�Æ�» Æ�×f¼G»mÀi¾iÆ�»²ÉiÃ�¾UÃiÓ�»²¾$Õ�»²Ê Ê²»²ÉiÅyÀ�Õ�Õ�»�Ó�Ä�ÅyÃ ¸yÃ�¾�Æ�Ã�¼U½GÅyÀi¾iÆ�Ã+½U¾GÀfÅLÃ�À�èÂ�» ¹�¾UÃxÀ�¾�Æy»²ÉiÃ�¾UÃfè�À�¾iÆ�»²º ¹iÅyÄW¹UÓ�ð�Õ�Ã ¸y¸yÀ$» ¾êÅ>ÃÔÊÁÀ�Â »²¹�¾UÃ�º ¹i¾ê»²Ê�ÆyÃÔÕ�ÄW¹"Æ�Ó�»²¾êÕ�» ¾�½2Æy»�Ó�¾UÃ�º ÃÔ¸L¸�À�Åy» ¹ëÄ=Ã�Å>º�ãUð�¸y»�À�ÖGÖU»ÁÀ ½G¾GÀÈ2½U¹tÆ À�åW¸y¸yÀB¼U»%ÄUÅLÃ ºÔ» ÄG» Æ ÀÔÆ�¹�ÓU¼WÀ�Ê²Êñ¿ Ã�È2½GÀiÂ »²¹i¾GÃ�ò�ó�ô$ÜÔç Î(õ Ø Î�ö@÷xø�ö=ù Ð(ú@Ã�Æ�Ã ÅyÕB» ¾WÀ�ÅyÃ@û�¾UÃ�Ê8º�Ài¸y¹�» ¾)º�½U»=Æ ü ÍiÎ Õ�»²¾HÐ
¬�­t®W¯�°²±G³�´�ýH¶}þ�Ã�Å�º ¹iÊ²Ê²¹2ºÔÀ�ÅyÃ�½G¾�ºÔ¹iÊ²Ê Ã�Æ>Æ�¹iÅyÃB¸y¹iÊÁÀ�ÅyÃ�»²¾ ÄW¹i¸L»²ÂÔ» ¹�¾UÃBº�¹�Å>ÅyÃ�ÆyÆ�À�Ó%Ê À�º ¹�Ä=Ã�ÅïÆ�½UÅyÀ+¼G»�½U¾GÀ+ºÔÀi¸yÀ}ÇU»²Ã�¾�Ã�ÄUÅy¹iÉ�Ã�ÆyèÆ�ÀÔÆ À+À+¼GÃ ¾�Æ�Ã�¼�»<¸>ÃÔÉ�À�ÓH¹�¸y¸L»²À)À�ËÌ¹iÅLÕ}À�¼U»�Æ�ÅL»ÁÀ�¾GÉi¹�Ê ¹�ÅLÃ�Æ>Æ À�¾UÉ�¹iÊ²¹�Ð'·'ºtÀÔÆ�Ã�Æ�»�Å�À�ÄGÄUÅLÃ�¸LÃÔ¾iÆ�À�¾�¹)»%Æ�ÅLÀ�Ç�Ã�ÆLÆ�»�¼GÃ Ê²ÊÁÀ�º ¹�ÄWÃ�Å0Æ�½UÅ�À�ÃÊ�¿ »²Ä=¹�ÆyÃÔ¾�½G¸�ÀfÊÁÀ)ÆyÅ�À�Ç�Ã�º�Ã ¾�ÆyÅ�À�Ê²Ã�Ð
à2Ã+»²Ê4ÆyÅ�À Ç2Ã�ÆyÆy¹�º�ãGÃ�¸>Æ�À�¸>½GÊ Ê²¹�¸>ÆyÃ�¸y¸y¹�ÊÁÀÔÆ�¹�¼UÃ ÊmºÔ¹iÊ²Ê Ã�Æ>Æ�¹iÅyÃ+¸y¹iÊÁÀ�ÅLÃ�ð Í Õ�Ã�Æ�Å>»mÄG» ÿëº ¹�Å0Æ�¹¼�ÃÔÊ²Êñ¿ À�Ê Æ�ÅL¹+ÃBÊÁÀ�Æ�ÅLÀ�Ç�Ã�¼G»�ÖUÀ�¸LÃB¼UÃ Ê²Ê²Ã�¸>ÆyÅy½2ÆLÆ�½GÅLÀ+ðBÊ ½G¾UÉ�ÀfÜ Í Õ�ÓHÈ�½UÀ�¾�Æy¹�Õ�»²¸L½UÅ�À�º »ÁÀ�¸yº�½U¾U¹�¼UÃ »<¼U½�Ã�Æ�ÅyÀ Ç�Ã�ÆLÆ�»áÚiÛ�� ÷ � Ü� Ã
� Ü� õ � Ý

¬�­t®W¯�°²±G³�´��8¶���ÀÔÆyÆyÃÔ¹�Ó8º�ãGÃB¸L»<¸0Æ À+ÀiÊ Ê²Ã ¾WÀ�¾G¼U¹�Ä=Ã Å�ÄGÀiÅ0Æ�Ã ºÔ»²ÄGÀ�ÅLÃ}À�Ê²Ê²À)à�Æ�ÅLÀiÕ�» ÊÁÀi¾U¹�Ó8¹�Éi¾�»<¸yÀ�ÖWÀÔÆ�¹+ÄH¹iÕ�Ã�Å>»²ÉiÉ�» ¹)º ¹�ÅLÅLÃ ÍiÍ
� Õ+Ð
	<ÉiÊ²»�»²¾iÆ�Ã�¾U¼GÃ
Åy» ¼G½UÅLÅLÃ�¼U»��
 ¼H¿ ¹iÅ�À�» Ê�¸y½�¹�ÆyÃÔÕBÄ=¹+Ã
ÄHÃ ¾U¸yÀ+¼U»�ÄW¹�Æ�Ã�Å>ºÔ»hÅL»²½U¸yº »²ÅyÃ�Ài½UÕ�Ã�¾�Æ�Ài¾U¼G¹�ÊÁÀBÇ�Ã Ê²¹�ºÔ» Æ ×}Õ�Ã�¼U»ÁÀ}¼G»Í º�ãU»²Ê ¹�Õ�Ã�Æ�Å>»hÀ�Ê²Êñ¿ ¹iÅyÀ2Ð�Ù@½GÀ�Ê8ð�Ê²ÀB¸y½WÀBÀÔÆyÆy½WÀ�Ê²Ã@Ç�ÃÔÊ ¹2º » Æ�×BÕBÃÔ¼U»ÁÀ�¸y½U» Í�Í � Õ�Ú
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Problemi di secondo grado

1 Problemi risolvibili con eq. di secondo grado

Problema 1. Trovare due numeri intrei positivi sapendo che il loro rapporto è
2

3
e che la somma dei loro

quadrati e 208. S =[8; 12]

Problema 2. Trovare due numeri interi positivi consecutivi tali che la somma dei
2

9
del quadrato del minore

e di
1

10
del quadrato del maggiore sia uguale a 28. S =[9; 10]

Problema 3. Trovare due numeri sapendo che la loro differenza è 3 e che sottraendo al quadrato del mag-

giore i
4

5
del minore si ottiene 60. S = [8 e 5;−

36

5
e −

51

5
]

Problema 4. Trovare due numeri pari consecutivi tali che la somma dei loro reciproci sia
7

24
. S = [6; 8]

Problema 5. Un corpo viene lanciato verso l‘alto a una velocita 49 m/s. Dopo quanto tempo ricade a

terra? S =[10 sec]

Problema 6. In un rettangolo la base supera di 24cm i
4

7
dell‘altezza. Determinare il perimetro del rettan-

golo sapendo che l‘area e di 448cm2.

Problema 7. Un cateto di un triangolo rettangolo è lungo 3a e l‘ipotenusa supera l‘altro cateto di a. Trova

l‘area del triangolo. S = [6a2]

Problema 8. La semidiagonale maggiore di un rombo supera di 1cm la semidiagonale minore. L’area del

rombo è i
2

3
d iquella del quadrato che ha per lato la diagonale minore del rombo. Determinare il perimetro

del rombo. S = [20cm]

Problema 9. Se si aumento di 4 cm la lunghezza dello spigolo di un cubo si verifica che il suo volume

aumenta di 2368cm3. Determinare la lunghezza dello spigolo. S = [12cm]

1.1 Problemi risolvibili con i sistemi di secondo grado (o superiore)

Problema 10. Dividendo un numero n ∈ N per un altro m ∈ N si ottiene 3 come quoziente e 1 come resto;

trovare m e n sapendo che la differenza dei loro quadrati è 231. S =[n = 16;m = 5]

Problema 11. Trovare due numeri sapendo che il loro prodotto è
8

3
e che la somma dei loro reciproci è

31

20
.

S = [
4

5
;
10

3
]

Problema 12. Trovare due numeri sapendo che il loro prodotto è i
24

7
della loro somma e che la somma dei

loro quadrati è 100. S = [6; 8]

Problema 13. Un urna contiene solo palline bianche e palline nere. La probabilità di estrarre una pallina

bianca è
4

5
, mentre la probabilità di estrarre una pallina nera è uguale all’inverso del numero delle palline

nere stesse. Stabilire quante sono le palline nere e bianche. (Ricordare che la probabilità di estrarre una pal-

lina bianca è uguale al rapporto tra il numero di palline bianche e il numero totale delle palline nell’urna)

S = [5 nere; 20 bianche]

Problema 14. La piantina di un appartamento riproduce il muro principale con un segmento di una certa

lunghezza. Inoltre riproduce un altro muro, lungo quanto la riproduzione del muro principale, in un segmento

lungo 8cm. Sapendo che la somma delle lunghezze dei due muri è 8, 8m, trovare le lunghezze reali deu due

muri dell’appartamento. S = [8m; 80cm]

Problema 15. Una società finanziaria vende una certa quantità di euro, acquistando 11500 dollari a un dato

cambio c (1 euro corrisponde a c dollari). Dopo un anno il cambio euro-dollaro scende di 0, 1, così la finan-

ziaria, rivendendo la stessa quantità di dollari guadagna 800 euro. Qual era il cambio iniziale e la quantità di

euro venduta? S = [c = 1, 25; 9200 euro]

1
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1 Sistemi di equazioni di grado superiore al primo

1.1 Prerequisiti

I prerequisiti per questa sezione sono la comprensione della risoluzione delle equazioni di secondo
grado e della risoluzione dei sistemi di equazioni di primo grado.

1.2 I sistemi di grado superiore al primo

Un sistema di equazioni è l’insieme di più equazioni con le stesse incognite. Inoltre il grado di
un sistema di equazioni è dato dal prodotto dei gradi delle singole equazioni che lo compongono!
Quinid se un sistema è composto da due equazioni di primo grado, il sistema sarà anch’esso di
primo grado; se un sistema è composto da una equazione di secondo grado e una di primo grado,
il sistema sarà di secondo grado; se un sistema è composto da due equazioni di secondo grado si
avrà un sistema di quarto grado, ecc.

Risolvere i sistemi, come già visto consiste nel trovare tutte le soluzioni comuni alle equazioni
del sistema. Ciò significa che per le equazioni di grado superiore al primo ci può essere un
numero variabile di soluzioni (ogni soluzione è un “set” di risultati per tutte le incognite) che va
da 0 (sistema impossibile) fino al grado del sistema. Per risolvere un sistema di grado superiore
al primo solitamente si usa la tecnica della sostituzione.

1.3 Tre esempi

1.3.1 Primo esempio
{

2x2− 3y2 + 2x− y = 14
2x + y = 4

Questo è evidentemente un sistema di ................................................................................ grado.

Che cosa si può dedurre a proposito delle soluzioni?

Per risolverlo conviene isolare una delle incognite nella seconda e sostituire il risultato nella
prima equazione.

{

2x2− 3y2 + 2x− y = 14
y = 4− 2x

Sostituendo la seconda equazione nella prima si ottiene:

2x2− 3(4− 2x)2 + 2x− (4− 2x)= 14

2x2− 3(16− 16x +4x2)+ 2x− 4 + 2x = 14

2x2− 48+ 48x− 12x2 + 2x− 4 + 2x = 14

− 10x2 + 52x− 66= 0

5x2− 26x + 33= 0

Usando la formula risolutiva si ottengono due soluzioni:

x1,2 =
13 ± 169 − 165

√

5
e quindi x1 = 3 e x2 =

11

5

Naturalmente si devono trovare anche le soluzioni per y sostituendo i valori di x nell’equazione
(più comoda!).

y1 = 4− 2 · 3=− 2 e y2 =4− 2 ·
11

5
=−

2

5

E come risultato si potrà scrivere: S = {(3;− 2), (
11

5
;−

2

5
)}

Sistemi di equazioni di grado superiore al primo 1



1.3.2 Secondo esempio
{

xy − x+ y = 2
4y +x =7

Siccome il discriminante nell’equazione ottenuta è ∆ =0 si ha unicamente
una soluzione: S = {(1;

3

2
)}.

1.3.3 Terzo esempio
{

x2 + 4y2 =9
x + y = 6

Siccome il discriminante in questo caso è ∆ < 0 il sistema non ha soluzioni.

1.4 Esercizi (quelli in grigio per chi si sente “in gamba”)

{

x(x +2y) = 0
4x − y = 18

S =
{

x = 0
y =− 18

e
{

x = 4
y =− 2

{

x2−xy = y2 + 11
2x + 4+ y =0

S =
{

x =− 3
y =2

e
{

x =− 9
y = 14

{

3x = y +2

x2− xy + y2 = 36 + xy
S =

{

x =− 2
y =− 8

e
{

x = 4
x = 10

{

x − y = 1

(x + y)2 + y(1− 2x)= 18 −x
S = {(3; 2), (− 3;− 4)}







x 3
√

− y + 13 = 0
x2

3
+

y2

4
= 845

S =
{

x = 13 3
√

y = 52
e

{

x =− 19 3
√

y =− 44

{

(x − 3)2 = 3x(y − 2)
x(2y − 3) = 3

S =
{

x =3
y =2

e







x =
3

2

y =
5

3

{

x + y = 8

x2− (y2 + 16)= 16
S =

{

x = 6
y = 2

{

2x =
1

2
(1− y)

(4x + y)2 + 4x + y + 1=0
S = ∅

{

2x + y +7= 0

4x2 =(y +7)2
S = indet.

{

x + 2b = 2y

x2−xy + y2 =3a2 + b2
S =

{

x =2a

y = b + a
e

{

x =− 2a

y = b − a






2 +
3

4
x =

4y + 9

4
x − 3

x − 2
=1− 2y − 3

y − 1

S =
{

x = 3
y = 2

e







x =
1 1

6

y =
9

8

{

1

x − a
+

1

y − b
=

1

2b

2x + y =2a + b
S =

{

x = a + b

y =− b











2x = 20 + y

x + z = 10

2x2− z2 = 50 − y2

4

S =







x = 5
y =− 10
z =5

e







x =− 5
y =− 30
z = 15







x + 2(y + z)− 1= 3y

x + y − z =2y − x

(x − y)(x + y)+ 4+ z2 = 0

S =







x =2
y =3
z = 1

e















x =− 6

5

y =− 7

3

z =− 1

1 5
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